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Esercizio 1 a) Sia f una funzione infinita in xo di ordine di infinito «, cioe¢ Ordy, f = a. Si provi che

% ¢ una funzione infinitesima in xo di ordine di infinitesimo «, cioe ordajn% =a.

b) Sia f infinita di ordine « in zo. Si provi che per ogni 8 € IR* la funzione |f(x)|? ¢ infinita di ordine
a- B in xg.

¢) Sia f infinita di ordine « in xg, ¢ infinita di ordine 5 in z¢. Si provi che la funzione f(z) - g(z) &
infinita di ordine o + 3 in zg.

Esercizio 2 Si stabilisca 'ordine di infinito o di infinitesimo delle seguenti funzioni nel punto indicato:
a) f(z) =T+ a2+ 32%; 290 =0, 19 = +00.

b) f(z) = 22V + 1 - arctg (z); 20 = 0, 19 = +00.

¢) fla)=1- cos(x%); g = +oo.

d) f(z) =2z —sen(e* —1); g =0, g = +00.

e) f(z) =V +1—Vr—1; 20 = +oo.

f) f(x) = arctg (1); w0 = +00, 9 = 0.

g) f(z) = log(e® + x2); xg = —00, mg =0, 1o = +00.

Esercizio 3 Per le seguenti coppie di funzioni, si confronti I'ordine di infinitesimo/infinito in z:

a) f(z) =x(1 —cosz), g(x) =x —senx; xg = 0.

b) f(x) =z -log®(¢%), g(x) = x - log® (2?); w9 = 400, zo = 0.

c) f(z) = \/:Esen(%), g(z) =z, 29 = 0.

d) f(z) = cosha — 1, g(x) = senh (z), ¢ = 0, xg = +o0.

Soluzioni

2) a) %, %, b) 3, %, c)4,d) 2, 1,e) %, f) 1, non ¢ né infinita né infinitesima in 0 !, g) sottoreale, 1, 1.

3) a) ordpf = ordpg. b) Ordioef < Ordiseg, ordpf > ordpg. ¢) Sono infinitesimi non confrontabili. d)
ordof > ordyg, Ordyoof = Ordisog.



